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Dixon képzeletbeli vilaganak gazdagséga, szellemessége és érdekessége legfeljebb
a mai él6vilag gazdagségéahoz és érdekességéhez foghato.

Dougal Dixon: Az ember utén. A j6v6 zooldgiaja. Park Kiadé, Budapest, 1991. 124 oldal,
890 Ft.

GALANTAI ZOLTAN

Hajos Gyorgy
matematikai emlékverseny az ELTE-n

Hajés Gyorgy professzor* 1912. februar 20-an szlletett. Szomoruan koran (1972. 11
17-6én) bekodvetkezett haldlaig az ELTE Geometriai Tanszékének vezetje volt. Az
évfordulé tiszteletére a Tanszék matematikai emiékversenyt rendezett két kategoriaban:

I. Nem matematikus szakos ELTE hallgatoknak,

Il. Matematikus szakos ELTE hallgatéknak.

- Kerestuk a nem kdzismert geomatriai feladatokat. A nagyszamu résztvevé szerint
e toérekvésunk eredményes volt.

— Mivel korosztalyi megkdtés nem volt, igyekeztunk olyan feladatokat kittzni, hogy
egy |. s egy V. éves hallgat6 esélyei kozott ne legyen nagy kuldnbség. (Ezt dontse el
a T Olvasé.)

- A verseny idStartama 3 dra volt, irott segédeszkozt nem lehetett hasznaini.

Az |. kategdria feladatai

1. Egy ,a" oldalu négyzetbe két nem metszd korlapot helyezink. Mekkora lehet
legfdljebb a teruletuk &sszege?

2. Adottak a sikon az A, B, C pontok. Mi azon X pontok mértani helye, amelyekre
barmely A-n és B-n atmend kér metszi az ésszes C-n és X-en a&tmenét? (Erintés vagy
egybeesés nem szamit metszésnek.)

3. Adott a sikon 5000 pont, harmanként nem illeszkednek egy egyenesre. Mutassuk
meg, hogy kijel6lhet6 1000 konvex, diszjunkt négyszoglap, melyeknek az adott pontok
csucsai.

4. Egy derékszbdgu triederben (térnyolcad) az r sugari korlap Ggy mozog, hogy
kézben mindharom lappal egyetlen k6zés pontja van. Mi a kézéppontjanak mértani
helye?

A Il. kategodria feladatai

1. Azonos az |/4-es feladattal.

. 2. Legyen P egy konvex poliéder a 3-dimenziés euklideszi térben. P két hatarpont-
janak tavolsaga az Oket 6sszekotd P hataran haladd legrévidebb Ut hossza. (Mint
ismeretes ez mindig létezik.)

* Nagy oromunkre a miszaki féiskolak hagymanyos matematikai versenye is ezt a nevet viseli.
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Mutassuk meg, hogy ha X és Y két leheté legtavolabb fekvé hatarpontja P-nek 6s
legalabb az egyikéjiuk nem csucsa P-nek, akkor X és Y kozott legalabb 2 legrévidebb
ut halad.

3. Legyen T a sik tetsz6leges haromszdge, tovéabba legyen P, a sik egy tetsz6leges
n pontbdl &llé részhaimaza. Bizonyitsuk be, hogy P,-nek létezik u és v pontja ugy,
hogy tetszéleges T-vel egyallasu és hasonlé haromszog, amely tartalmazza az u és v

pontokat a P,nek legalabb [n_éﬁ] pontjat lefedi.

Hogy meg ne fosszuk az Olasét a gondolkodas 6rométdl, csak egy feladatnak, a
mindkét feladatsorban szereplé I/4-esnek kozoljuk kivonatos megoldasat. A verseny-
z6ktél teljes megoldast erre a feladatra nem kaptunk.

I/4 megoldasa

Legyen a triéder az x, y, z derékszogu koordinatarendszer elso térnyolcada. A K
kdzépponty, r sugard kor sikja az xOy ... skokat az N,N, ... egyenesekben metszi, a
kér az egyeneseket az E', E", E"" pontokban érinti (1. abra).

1. abra
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Ertékelés:

A versenyz6k neve, évfolyama utan zarojelben foltuntetett szamok rendre a teljesen,
a lényegében j6I, a kis hib4val megoldott feladatok szamat, végul az elért részeredmé-
nyek szamat jeldlik.

Az |. kategériaban

1-2: Bodor Andras |. fiz. (2,1,0,0)

Pirity Tamas Géabor V. mat.-fiz.-szam.tech. (2,1,0,0)

3.: Horvéath Rébert Ill. mat.-fiz.-abr.geom. (1,0,1,2)

A |l. kategdriaban

1.: Fleiner Tamas IIl. mat. (1,1,0,1)

2.: Kecskés Kornél IV. mat. (1,1,0,1)

3.: Hausel Tamas Ill. mat. (1,0,1,1)

Kiegészités

Ha a kedves Olvasé nem tudja eldonteni, vajon jok-e elképzelései az |. kategéria
feladatainak megoldaséra, akkor vesse egybe azokat az alabbiakkal:

II/1. A kéroket addig mozgatjuk, ndveljik, amig a négyzet oldalai és a masik kor ezt
meg nem Allitjdk. Ekkor a nagyobbat tovabb néveljik a kisebb rovasara, mert ez az
dsszterulet ndvekedésével jar. Végul a beirhatd kérhdz és valamelyik sarokban egy kis
kérhéz jutunk, ez a legjobb elrendezés.

I/2. HaA, B, C kollineérisak, akkor kdnnyen belathatd, hogy X csak ezen az egyenesen
lehet. Ekkor a mértani hely vagy két félegyenes, vagy az AB szakasz aszerint, hogy C
elvélasztja A-t és B-t vagy sem.

A mésik esetben tekintsuk az A, B, C pontokon atmend k kért. Egy erre nem illeszkedd
P pont nem lehet j6, mert C-bdl k-t addig nagyitva, mig P-n atmegy, egy k-t nem metszé
kérhoz jutunk. A k pontjai kdzul viszont a C-t nem tartalmazé AB iv pontjai adjak a
megoldast.

I/3. Az 5000 pont véges szamu (legfdljebb %-5000-4999) kulonb6z6 egyenesallast

hataroz meg. Egy mindegyiktdl kuldénbdzé allasu egyenessel parhuzamosan szeletel-
getve 1000 db, 6t-6t pontot tartalmazé savhoz juthatunk. Ot &ltalanos helyzetd pontbdl
viszont mindig kivalaszthaték egy konvex négyszdg csucsai (nézzen utana!), tehat a
keresett 1000 négyszdg igy eldall.

CSOKA GEZA

Folydiratszemle
Szamitogépes nyelvtanulas

A szamitogépet sok médon lehet oktatdsi célra felnasznalni: lehet tanari segédeszkoz;
jutalmazhatjuk vele a 0l teljesit6 didkot; megtorhetjik vele az érak faraszt6 rutinfolyasat;
kitolthetjlk vele a maradék idét; a jaték- és szimulaciés programoknak pedig lehet az
az elsédleges célja, hogy idegen nyelvi (széveg)kdrnyezetet biztositson a didk szamara.
R.A. Morrey egy korabbi cikkére hivatkozva a kévetkezd négy célt fogalmazza meg:

1. A szamitégép a székincsbdvités és nyelvtani gyakorlas alternativ eszkdze lehet.
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